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Ｍａｙ，２０１９

　　文章编号：１００１３８０６（２０１９）０３０４０６０５

色散透镜系统中宽带厄米高斯光束的焦移

谢鹏飞，彭润伍，谢海情
（长沙理工大学 物理与电子科学学院，长沙 ４１０１１４）

摘要：为了了解带宽对厄米高斯光束的聚焦特性和焦移的影响，采用衍射积分推导了ＴＥＭ１１模和ＴＥＭ２２模厄米高
斯光束通过受光阑限制色散透镜的传输公式，并利用数值计算对聚焦光强分布进行了研究，分析了带宽对两种模式焦移

的影响。结果表明，ＴＥＭ１１模和ＴＥＭ２２模厄米高斯光束的焦移量都会随带宽增大而增大，但两者的大小依赖相对带宽；
当相对带宽小于 ０．２５时，ＴＥＭ２２模焦移量大于ＴＥＭ１１模焦移量，然而相对带宽大于 ０．２５时，后者会稍大于前者；带宽变
化使ＴＥＭ２２模轴上光强主极大和次极大发生消长，从而引起轴上光强极大位置发生跃变。该研究结果对宽带厄米高斯
光束的应用具有一定的参考价值。

关键词：激光物理；焦移；色散透镜；带宽
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引　言

１９８１年，ＬＩ和ＷＯＬＦ在研究光束聚焦特性时发现
了焦移现象［１２］。光束聚焦特性和焦移现象在近几十

年来吸引了很多人的关注［３２０］。已有的研究结果表

明，很多光束在聚焦过程中都存在焦移现象，例如空心

高斯光束、部分相干平顶光束、聚焦拉盖尔高斯光束、
部分相干拉盖尔高斯光束［５６，１１，１５］。近年来，对这一

现象的研究深入到微纳光学领域［８，１３］。例如 ＹＵ等人

在２０１２年研究了等离子体透镜中的焦移现象［８］。

２０１５年ＨＥ等人研究了基于 ＧａＮ高对比度光栅的２
维透镜中的焦移［１３］。大家熟知菲涅耳数和截断参量

是影响焦移的重要参量，近些年很多研究结果表明，光

束的带宽也会影响焦移［９１０，２１２２］，这些结果给光束调控

提供了一种新的方法。本文中研究了宽带厄米高斯
光束通过受光阑限制色散透镜系统的聚焦特性和焦

移。首先推导了宽带厄米高斯光束通过受光阑限制
色散透镜系统的传输公式，然后以 ＴＥＭ１１模和 ＴＥＭ２２
模为例讨论了带宽对宽带厄米高斯光束的聚焦特性
和焦移的影响，最后对所得结果进行了总结。

１　宽带厄米高斯光束通过受光阑限制色散透
镜系统的传输

　　考虑宽带厄米高斯光束通过一个如图１所示的
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Ｆｉｇ１　Ｓｃｈｅｍａｔｉｃｉｌｌｕｓｔｒａｔｉｏｎｏｆａｎａｐｅｒｔｕｒｅｄｄｉｓｐｅｒｓｉｏｎｌｅｎｓｓｙｓｔｅｍ

受光阑限制色散透镜系统。图中，２ａ是矩形硬边光阑
的宽，Ｆ是焦点，ｆ是焦距，Ｐ是考察面。基于惠更斯
菲涅耳衍射积分，可以得到宽带厄米高斯光束中每一
频率分量通过受光阑限制色散透镜系统的场分布为：

Ｅｍｎ（ｘ，ｙ，ｚ，ω）＝
ｉｋ
２πＢ
ｅｘｐ（－ｉｋｚ）×

∫－ａ
ａ

∫－ａ
ａ

Ｅｍｎ（ｘ０，ｙ０，０，ω）ｅｘｐ－
ｉｋ
２Ｂ［Ａ（ｘ０

２＋ｙ０
２）{ －

　
　
２（ｘ０ｘ＋ｙ０ｙ）＋Ｄ（ｘ

２＋ｙ２ }）］ｄｘ０ｄｙ０ （１）

式中，Ｅｍｎ（ｘ０，ｙ０，０，ω）为初始入射光束，ω是频率，ｋ
是波数，ｍ和ｎ是模指数，（ｘ０，ｙ０）是初始横截面坐标，
（ｘ，ｙ，ｚ）是考察点坐标。ＡＢＣＤ为光束传输矩阵中的
矩阵元，且传输矩阵为：

Ｍ ＝ Ａ Ｂ[ ]Ｃ Ｄ
＝ １－ｚ／ｆ（λ） ｚ

－１／ｆ（λ）[ ]１ （２）

式中，色散透镜的焦距为 ｆ（λ）＝（ｎ０－１）ｆ０／［ｎ（λ）－
１］，其中 ｎ０和 ｆ０是与中心波长 λ０相关的折射率和焦
距，ｎ（λ）是与波长λ相关的折射率，λ是波长。考虑
图１中色散透镜的材料为熔石英，折射率 ｎ（λ）定义
见参考文献［２３］。

假设初始入射光束可以表示为Ｅｍｎ（ｘ０，ｙ０，０，ω）＝
Ｅｍｎ（ｘ０，ｙ０，０）ｆ（ω），其中Ｅ０（ｘ０，ｙ０，０）是入射光束的空
间模式：

Ｅｍｎ（ｘ０，ｙ０，０）＝Ｈｍ 槡２
ｘ０
ｗ( )
０

Ｈｎ 槡２
ｙ０
ｗ( )
０

×

ｅｘｐ－ｉｋ２ｑ０
（ｘ０

２＋ｙ０
２[ ]） （３）

式中，Ｈｍ（）和Ｈｎ（）为厄米多项式，ｗ０是与基模高斯
光束相关的束腰宽度，另有：

１
ｑ０
＝－ｉ λ

πｗ０
２ ＝

２
ｉｋｗ０

２ （４）

　　ｆ（ω）是光束的频谱分布。考虑ｆ（ω）在ｚ＝０处为
高斯分布，即：

ｆ（ω）＝
ａＧ
槡２ω０γ

ｅｘｐ－
ａＧ
２（ω－ω０）

２

ω０
２γ[ ]２

（５）

式中，γ＝Δω／ω０是相对带宽，ω０是中心频率，高斯型

频谱对应参量ａＧ＝（２ｌｎ２）
１／２。

宽带光束通过受光阑限制的色散透镜后，光场分

布由（１）式得到：

Ｅｍｎ（ｘ，ｙ，ｚ，ｔ）＝
１
２π∫－∞

∞
Ｅｍｎ（ｘ，ｙ，ｚ，ω）×

ｅｘｐ（ｉωｔ）ｄω （６）
式中，ｔ＝ｚ／ｃ，ｃ是光速。

为简单起见，只考虑１维情况，２维情况可以类似
得到。因此通过对空间部分积分后，得到 ＴＥＭ１１模和
ＴＥＭ２２模厄米高斯光束的空间场分布为：

Ｅ１１（ｘ，ｚ）＝
２Ｓ
Ｔ２
ｅｘｐ－ α槡 Ｔ＋

Ｑｘ
ｗ( )
０

[ ]２{ －

ｅｘｐ－ α槡 Ｔ－
Ｑｘ
ｗ( )
０

[ ]２ ＋槡πＱＷｘｘｗ }
０

（７）

Ｅ２２（ｘ，ｚ）＝
Ｓ
Ｔ３
－４ α槡 Ｔ－

Ｑｘ
ｗ( )
０

{ ×

ｅｘｐ－ α槡 Ｔ＋
Ｑｘ
ｗ( )
０

[ ]２ －４ α槡 Ｔ＋
Ｑｘ
ｗ( )
０
×

ｅｘｐ－ α槡 Ｔ－
Ｑｘ
ｗ( )
０

[ ]２ ＋
槡πＷｘ ２－Ｔ＋４Ｑ

２ ｘ
ｗ( )
０

[ ] }２
（８）

其中，

Ｔ＝１－
ｉπＦｗ（ｚ－ｆ）／ｆ

ｚ／ｆ （９）

Ｑ＝
ｉπＦｗ
Ｔ１／２ｚ／ｆ

（１０）

Ｓ＝
ｉＦｗ
ｚ／ｆｅｘｐ Ｑ２－

ｉπＦｗ( )ｚ／ｆ
ｘ
ｗ( )
０

[ ]２ （１１）

Ｗｘ＝ｅｒｆ α槡 Ｔ－
Ｑｘ
ｗ( )
０
＋ｅｒｆ α槡 Ｔ＋

Ｑｘ
ｗ( )
０

（１２）

式中，α＝（ａ／ｗ０）
２和 Ｆｗ＝ｗ０

２／（λｆ）分别是截断参量
和光束相关的菲涅耳数，ｅｒｆ（）是误差函数。最后由
Ｉｍｎ（ｘ，ｚ，ｔ）＝ Ｅｍｎ（ｘ，ｚ，ｔ）

２得到宽带厄米高斯光束
通过色散透镜的光强分布。

２　计算分析和结果讨论

２．１　ＴＥＭ１１模厄米高斯光束的聚焦特性和焦移

基于前面推导得到的结果，下面通过数值计算例

研究了带宽对 ＴＥＭ１１模厄米高斯光束通过受光阑限
制色散透镜系统的聚焦特性和焦移的影响。以下的计

算示例中，因为仅考虑极大光强的变化，只讨论了 ｔ＝
ｚ／ｃ的光强分布。图２是γ分别为０．０５，０．１，０．１５时
宽带 ＴＥＭ１１模厄米高斯光束聚焦场的光强分布灰度

７０４
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　 激　　光　　技　　术 ２０１９年５月

　　

Ｆｉｇ２　ＦｏｃｕｓｅｄｆｉｅｌｄｓｇｒａｙｓｃａｌｅｉｍａｇｅｓｏｆｐｏｌｙｃｈｒｏｍａｔｉｃＴＥＭ１１ｍｏｄｅＨＧｂｅａｍｓ
ａ—γ＝０．０５　ｂ—γ＝０．１　ｃ—γ＝０．１５

图。计算参量为 ｆ０＝１．６ｍｍ，λ０＝８００ｎｍ，α＝４，Ｆｗ＝
１９６。下面计算示例的计算参量相同。图２ａ表明，带
宽较小时，光强极大几乎就在几何焦点上；然而当带宽

增大时，光强极大会偏离几何焦点，如图２ｂ所示；当带
宽进一步增大，这一效应更明显，如图２ｃ所示。图２
的结果表明，带宽影响宽带 ＴＥＭ１１模厄米高斯光束聚
焦场分布和实际焦点位置，光强极大与几何焦点的距

离随着带宽的增大而增大。

为清楚看出光强极大的位置变化，图３中给出了
相对焦移Δｚ＝（ｚ－ｆ０）／ｆ０随相对带宽的变化。从图中
可以看出，在所讨论范围内，两者呈现线性关系，相对

带宽越大光强极大位置变化越明显。例如γ＝０．２时，
Δｚ＝０．００２９，γ＝０．４时，Δｚ增大为０．００６３。焦移由
光束的衍射现象引起［１２］，宽带光束中不同频率分量衍

射程度不一样导致焦移随带宽发生变化。

Ｆｉｇ３　ＴｈｅｒｅｌａｔｉｖｅｆｏｃａｌｓｈｉｆｔｏｆｐｏｌｙｃｈｒｏｍａｔｉｃＴＥＭ１１ｍｏｄｅＨＧｂｅａｍｓｖｓ．
ｔｈｅｒｅｌａｔｉｖｅｂａｎｄｗｉｄｔｈ

２．２　ＴＥＭ２２模厄米高斯光束的聚焦特性和焦移

图４是γ分别为０．０５，０．１，０．１５时宽带 ＴＥＭ２２
模厄米高斯光束通过受光阑限制色散透镜的光强分
布灰度图。光强极大位置变化类似 ＴＥＭ２２模厄米高
斯光束，即带宽增大时光强极大会偏离几何焦点，并且

　　

Ｆｉｇ４　ＦｏｃｕｓｅｄｆｉｅｌｄｇｒａｙｓｃａｌｅｉｍａｇｅｓｏｆｐｏｌｙｃｈｒｏｍａｔｉｃＴＥＭ２２ｍｏｄｅＨＧｂｅａｍｓ
ａ—γ＝０．０５　ｂ—γ＝０．１　ｃ—γ＝０．１５

８０４
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第４３卷　第３期 谢鹏飞　色散透镜系统中宽带厄米高斯光束的焦移 　

光强极大与几何焦点的距离随着增大。

在图５中给出了宽带 ＴＥＭ２２模厄米高斯光束的
相对焦移Δｚ随相对带宽的变化，为便于比较，图中保
留了宽带 ＴＥＭ１１模厄米高斯光束的曲线。图中结果
表明，两者相对焦移随相对带宽的变化是一样的。但

有趣的是，宽带 ＴＥＭ２２模厄米高斯光束的相对焦移绝
对值 Δｚ并不是一直大于 ＴＥＭ１１模的 Δｚ。从计算
结果看：γ＜０．２５时，前者大于后者；而γ＞０．２５后，后
者会稍大于前者。例如，γ＝０．１５时，ＴＥＭ２２模的 Δｚ＝
０．００２３７，而 ＴＥＭ１１模的 Δｚ＝０．００１９６，前者比后者大
１７．３％；当γ＝０．３５时，两者分别为０．００５４９和０．００５５６，
后者反而比前者大１．３％。只不过后者比前者大时两者
的差距很小，并随着带宽增大，差距趋于零。

Ｆｉｇ５　ＴｈｅｒｅｌａｔｉｖｅｆｏｃａｌｓｈｉｆｔｏｆｐｏｌｙｃｈｒｏｍａｔｉｃＴＥＭ１１ｍｏｄｅＨＧｂｅａｍｓａｎｄ
ＴＥＭ２２ｍｏｄｅＨＧｂｅａｍｓｖｓ．ｔｈｅｒｅｌａｔｉｖｅｂａｎｄｗｉｄｔｈ

作者认为：图 ５中的这种变化主要是由宽带
ＴＥＭ２２模厄米高斯光束轴上光强变化引起。从图 ４ｃ
可以看出，轴上有两个光强极大，即光强主极大和光强

次极大，且光强主极大位于图中左边而光强次极大位

于右边。然而当γ由图４ｃ中的０．１５增大到图６中的
０．２２，光强主极大位于图中右边而光强次极大位于左
　　

Ｆｉｇ６　ＦｏｃｕｓｅｄｆｉｅｌｄｓｇｒａｙｓｃａｌｅｉｍａｇｅｓｏｆｐｏｌｙｃｈｒｏｍａｔｉｃＴＥＭ２２ｍｏｄｅＨＧ
ｂｅａｍｓｗｈｅｎγ＝０．２２

边，与图４ｃ相反，即轴上的光强主极大从一个位置跃
变到另一个位置。这一变化影响了宽带 ＴＥＭ２２模厄
米高斯光束的聚焦光强分布，从而导致了在 γ较大
时，ＴＥＭ１１模和ＴＥＭ２２模的焦移不一样。

３　结　论

作者研究了宽带ＴＥＭ１１模和ＴＥＭ２２模厄米高斯光

束通过受光阑限制色散透镜的聚焦特性和焦移。通过

数值计算例分析讨论了带宽对光强分布和光强极大位

置的影响，结果表明，带宽也是影响焦移的重要因素。

ＴＥＭ１１模和ＴＥＭ２２模的焦移量都会随带宽的增大而增
大。然而两者焦移量之间的相对大小并不确定，前者

既可能大于后者，也可能小于后者。这一现象主要缘

于带宽变化会导致 ＴＥＭ２２模厄米高斯光束轴上光强
主极大从一个位置跃变到另一个位置。文中的研究结

果有助于宽带厄米高斯光束的应用。
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